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1. RESuMO

A historia recente da Andlise Funcional nao pode ser descrita sem que sejam mencionados os
grandes avancgos advindos dos resultados de W.T. Gowers, vencedor da Medalha Fields em 1998.
Problemas famosos, como o Problema do Espaco Homogéneo e o Problema da Base Incondicional
foram solucionados recentemente como consequéncia de resultados profundos de Gowers e Maurey
sobre a geometria dos espagos de Banach. Talvez o resultado mais marcante seja aquele que garante a
existéncia de espacos de Banach hereditariamente indecomponiveis (um espago de Banach de dimenséo
infinita € indecomponivel se nao puder ser escrito como soma direta topoldgica de dois subespagos
fechados de dimensdo infinita; diz-se que X é hereditariamente indecomponivel (HI) se todo subespagco
fechado de dimenséo infinita for indecomponivel).

Paralelamente, muitos trabalhos recentes tém se dedicado ao estudo de situagoes nas quais se
procura um comportamento linear em ambientes desfavordveis (ndo-lineares). Essa linha de pesquisa
se enquadra no que chamamos de lineabilidade/ conjuntos linedveis. Um subconjunto A de um espago
vetorial de dimensao infinita X é dito linedvel se A U {0} contiver um subspago de dimensao inifinita
de X. Se A contiver um subespago fechado de dimensao infinita, dizemos que A é espacédvel.

Problemas relacionados a lineabilidade no ambiente da Anélise Funcional tém sido abordados,
por exemplo, no contexto de zeros de polinémios, operadores hiperciclicos e fungoes continuas nao
diferencidveis.

Em nossa palestra, além de apresentarmos o estado-da-arte da teoria de lineabilidade, abordaremos
problemas, no contexto da Analise Funcional, que relacionam fortemente o conceito de lineabilidade e
a teoria de espacos hereditariamente indecomponiveis.

Por exemplo, mostraremos que os seguintes problemas tém intrinseca relacao com a teoria de espagos
hereditariamente indecomponfiveis:

e Se 77 e I, sao ideais de operadores e F e F espagos de Banach, serd que Z;(E; F)\Z2(FE; F)
¢é sempre vazio ou linedvel?

e Em quais circunstdncias o conjunto dos operadores lineares continuos que nao sao
absolutamente p-somantes é linedvel?

e Sejam E e F espagos de Banach e L(FE; F) o espago dos operadores lineares continuos de F
em F'. Para um vetor fixo zp na esfera unitéria de E, seja NA™ (E; F) o conjunto de todos os
operadores em L(F; F') que atingem suas normas em z. Em quais circunstancias NA™ (F; F')
¢ linedvel/espagavel em L(E; F)?

A partir da discussao dos problemas acima, tentaremos mostrar que espagos hereditariamente
indecomponiveis, além de toda contribui¢do que ja deram a Analise Funcional, sdo o ambiente natural
para o estudo de problemas dificeis e desafiadores no contexto da teoria de lineabilidade.
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